Mat2 gyakorléfeladatok 1.

Szamsorozatok

1. Hatarozzunk meg olyan N kiiszobindexet, amelyet elérve és tullépve az alabbi soro-

zatok elemei ¢ = 10~2-nal kisebb mértékben térnek el a hatarértékiiktsl!
2 2 n—1

b
2 (n + 1) ) n+ 2

2. Hatarozzuk meg az alabbi sorozatok hatarértékét, ha létezik!

a.) a, = VYn®+38

b.) a, = (104 2)n
¢) an = ET
) 0, = 5

e.) a, = (31 + )"
f) a, = @
g.) a, = sin(:)

h) a,=n>—n

Megoldasok:

1. a) A sorozat nullahoz tart.
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Igy kiiszobindexnek valaszthato N = 20.

<10%< L2<L© 2 <i<:> < n > 19
n—+1 100 n—+1 10

b) A sorozat 1-hez tart (osszuk el a szamlalot és a nevezdt is n-nel). N = 299.

2. a.) A renddrelv értelmében — 1, ugyanis

Un < Vnd+8< Vnd+nd = V2nd = V2. (Yn)?,

ha n > 2, és a bal és jobb oldali sorozat is 1-hez tart.

b.) — +o00, mivel

1 n
(10+ ﬁ) > 10" Vn € NN,

és a jobb oldali sorozat — 4o00.

c.) — & (osszuk el a szamlalot és a nevezdt is n®-nal. . .)

d.) — 0 (osszuk el a szamlalot és a nevez6t is n-tel. . .)



2 .
e.) — e3, mivel

f.) Rendérelv:

0 < |Visintnl)| V2 ";’1 0.
nt 1 ntl 141

Igy a kozrefogott a,, sorozat is nullahoz tart.
g.) Nemnegativ x értékekre a sin fliggvény grafikonja az identitasfiiggvény grafikonja
alatt halad, és € [0, 1] esetén sin(x) > 0, ezért
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A rendérelv értelmében sin () — 0.

h.) Ez két +oo-hez tartd sorozat kiilonbsége. A oo — oo esetrdl éltaldnosan nem
mondhatunk semmit, ezért atalakitjuk: n3 —n = n(n? —1). Az utoébbi két +oo-hez
tart6 sorozat szorzatsorozata, és (+00) - (+00) = +o00, igy az a, sorozat +oo-hez

tart.



