7. Gyakorlé feladatsor
Euklideszi terek

1. Mutassuk meg, hogy a kovetkezs elemek paronként merdlegesek a (C[—m,x], (-, )
euklideszi térben, ahol (f,g) :== [ f-g.

filt) =1, fo(t) =sint, f3(t) = cost

2. Lassuk be, hogy ha egy (X, (-,-)) euklideszi térben az x € X vektor merdleges
az Yyi,Ya, ...y € X vektorokra, akkor x meréleges az yi,vy9,...yr € X vektorok

tetsz6leges linearis kombinécidjara is.
Megoldasok:

1. Képezziik a megadott fiiggvények skalaris szorzatat paronként, és mutassuk meg,

hogy mindegyik nullaval egyenls:

/ lcostdt = [sint]" = sinm — sin(—7) = 0.
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/ Isintdt = [—cost|" = —cosm + cos(—m) = 0.
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/ costsintdt = / 5 sin 2tdt = —Z(COS 21 — cos(—2m)) = 0.
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2. Bizonyitas: Képezziik az = vektor skalaris szorzatat az yi, o, ...yr € X vektorok
tetsz6leges linearis kombinacidjaval, és alkalmazzuk a skaléris szorzas miveleti tu-

lajdonsagait:

(,crpn + .o ayr) = (x, avn) + .+ (@ epyr) = ez, yn) + ..+ ez, yk) = 0.



