9. Gyakorlé feladatsor
Tobbdimenziés integral, feliileti integral

1. Szamitsuk ki a kovetkezs kétdimenzios Riemann-integralt:
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2. Szémitsuk ki a v(r) = r vektormez6 (r az (x,y, z) vektort jeldli) feliileti integraljat

a 0 kozéppontu egységsugari gémbfeliiletre.

3. Szémitsuk ki az f(x,y,2) = (zx, zy, x + z) vektormezs feliileti integraljat annak a
hengernek a paléstjara, amelynek alaplapja az origé kézépponti, 10 egység sugart

kor, és magassaga 2 egység.

Megoldasok:
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2. A feliilet paraméterezése
O (¢, 1) = (sind cos ¢, sinv sin @, cos V), ¢ € [0,2x],9 € [0, 7].

Kiszamitando az
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Oy ® = (cos v cos ¢, cos ¥ sin ¢, — sin )

integral. Itt
és
Op® = (—sin ¥ sin ¢, sin ¥ cos ¢, 0),

amelyek vektoridlis szorzata akkor mutat kifelé a feliiletb6l, ha 0y® all elol. Sza-

mitsuk ki az integrandust:
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= sin® ¥ sin? ¢ + cos® ¥'sin ¥ cos? ¢ + sin® ¥ cos® ¢ + cos? ¥ sin Y sin® ¢ =



= sin® ¥ + cos® ¥ sin ¥ = sin Y(sin® ¥ + cos® ¥J) = sin v.
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