2. ZARTHELYI

Gyakorlati rész

1. a.) Ird fel a sikvektorok 90°-os elforgatdsanak matrixat, ha B; = {i, —j} és By =
{~i.4). (6 pont)
b.) Mi lesz a képvektora a By bazisban annak a sikvektornak, amelyet a By bazisban
a (3,8) szampéar azonosit? (2 pont)
Mo.: a.) A By bazis elsé elemének elforgatottja j, a masodik eleméé i. Ezek a B
béazisban: (0,1) és (—1,0). Tehat a keresett matrix
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2. Létezik-e megoldasa a kovetkezs egyenletrendszernek? Ha igen, hany? (6 pont)

Al —T9 +3$3 =
207 —2x;9 +4x3 =

—I1 +3§'2 +$3 =

o O o O

I —XT +5$3 =

Mo.: Az egyenletrendszer egyiitthatomatrixa

1 -1 3
2 -2 4
-1 11
1 -1 5

Vizsgaljuk meg a rangjat! Mivel talalhaté benne 2 x 2-es nemnulla aldeterminéns,
pl.
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és az ezt tartalmazo Osszes 3 x 3-as aldeterminénsa 0:

2 -2 4 1 -1 3
1 1 1|=0, | -1 1 1]|=0,
1 -1 5 1 -1 5

ezért p(A) = 2. Homogén lineéaris egyenletrendszerben a kib&vitett matrix rangja
nem lehet nagyobb, mint az egyiitthatomatrixé, ezért p([Ab]) = 2. A két rang
egyenld, tehat létezik megoldas. A kozos rang kisebb az ismeretlenek szamanél,

ezért végtelen sok megoldas van.

. Oldd meg Gauss-eliminacioval az alabbi egyenletrendszert! (6 pont)

T —Ty 4T3 —T4 = -2
2x1 +2x3 +2x3 +2z4 = 12
—x1 +2x9 —2x3 Hx4 =

2rx9 +2x3 =

Mo.: A Gauss-eliminéci6 soran az alabbi tablazathoz jutunk:

1 -1 1 —-1|-2
o 1 0 1| 4
0O 0 -1 —-1|-3
0O 0 0 =-2| 4

Ez az alabbi egyenletrendszernek felel meg:

Ty —Tp +x3 —x4 = —2
To +z4 = 4

—x3 —T4 = —3

—2x4 = 4

Ennek megoldasa: 1 = 1,29 =2, 23 =1, 24 = 2.

5 —4
2 —1
matrix spektralfelbontasat! (10 pont)
Mo.: A sajatvektorai: A\ = 3,\y = 1. Sajatvektorok a (2p,p) ill a (q,q) alaku

. Adjuk meg az
A g




nemnulla vektorok, azaz pl. a (2,1) és az (1,1). Ebbdl az X matrix

2 1
X = ,

-1 1 -1
-1 2
Ezzel A spektralfelbontasa:
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